ANALIZA MATEMATYCZNA 1, WPPT (MATEMATYKA)

Kolokwium 1 jeszcze raz
8 grudnia 2003
Grupa ¢wiczeniowa Bartka Dydy.

1. Sprawdz z definicji, ze ciag a, = (_le)n spetnia warunek Cauchy’ego.

2. Ciag (a,) jest zdefiniowany rekurencyjnie: a; = 7; anq1 = sin(a,) dla n = 1,2,3,....
Rozstrzygnij, czy ciag (a,) jest zbiezny i znajdz zbiér punktéw skupienia tego ciagu.
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nie korzystajac z reguty de I'Hospitala.

3. (a) Znajdz granice ciggu a, = v/n2 + 2n — v/n? — n.

(b) Oblicz
. d(2n+1 n 2n +1 .

Inz

4. (a) Oblicz granice llg% Sin(ra)

(b) Niech f(z) = sinz + (22 — 1)*z > cosz dla z > 1. Uzasadnij, ze h}}liol.}fﬂx) = V2.

5. Funkcje f, : R — [0,00) sa ciagte, n € N. Definiujemy funkcje f : R — [0,00) wzorem
£(z) = inf f,(x).
(a) Pokaz na przyktadzie, ze f nie musi by¢ ciagta.
(b) Udowodnij, ze V,erVes0Ts50Veer (|2 — 20| <0 = f(x) < f(xo) + €).

Punktacja: za zadania 1, 2, 3, 4, 5 mozna otrzyma¢ odpowiednio 10, 15, 25, 30, 20 punktow.



